A ITucmenu ncout u3 JIMC-a, 08.02.2009. A

Hpe3nMe 1 YIMe CTYyEeHTa 6[) HIOEKCa

1. (25 noena) Mucnehu na je arpakTuBaH M3rJe] JOBOJLAH 34 KapUjepy MEBAUMIE, MET MOJUX MIAAUAX CyTPa-
banrku (Kpucruna, Jenena, Tama, Pamuna, Buosera) uny ca aymuiuje Ha ayaunujy v — HOKUBILABA HEYCIEX
3a HeycmexoM. Komnuko koja mma romumua (18,19,20,21,22), na ronuko cy aymunuja 6une xo cazxa (4,5,6,7,8) u
mra cy nesaJsie Ha nocienwno] ("Ilnasa mammna tpenepu”, ”Kpos mipusuke u ausane”, ”Mupno cuasaj, Hano”,
"IIra he mu swusor” m ”Kyrasuna”) orkpulieTe n3 OBOT 3aIaTKA.

e Kpucruna mMma roamHy maHa BUINE O UHTEpPUpeTaTopke mecMe " MupHo cmasaj, HaHO”, a TOAWHY MaHA je
miaba on meBojke ca HajMamUM OpOjeM MOKYyIIaja.

e JleBojra koja mMa 21 romwmy, Ouia je Ha ayauIjaMa jeJHOM BUIIE HETO JejeHa, a jeOJHOM Mame Ol OHe
Koja je mokymaJja ca ’ Kykasurmom” .

e Jemuy romuHy BUINE W jJeOHY ayaulujy Buile ox Pamuie mMa AeBOjKa duja je mecMa Ha ayadiuju oumia
”ra he mu sxuBOT” .

e Tama, Koja ce okymaJisa ca ’"Kpo3s mmuBuke u muBane” , maaba je ronuny mana on meBojke ca 6 HeycIeanx
ayaunuja.

e "IlnaBy nammy” je meBaJia ABAIECETOTOAUIIIAKAA.

(Axo nocmasume mauno mabauyy ca 0 w 1 3a o6e uckase dobujame 5 noena, a 3aMUM 30 CEAKU MAYAN UCKAZ NONYM,
,IleBojra Koja uma 18 roammua Huje Ouna Ha TavyHO 5 aymurnuja‘ ca obpassoxncemem Kako cme 00 Mmoza Q0OULAU
dobujame no 1 noen — do yxynrno 20 noena u 3a Komnaemupamwe 3a0amKa jows § noena = ykynno 25 noena)

2. (25 noena) Vicnurartu na nu je penanuja ¢ neGUHUCAHA KaO T QY el (22 —y?)(2%y? — 1) = 0 jemna pemamuja

eKBUBAJICHIj€ HA CKYIly PEAJHUX OpojeBa. Y KOJIUKO jecTe, onpenntu kiace exksusasennuje [0], [1] u [2].

3. (25 noena) Hera cy ¢pperBennuje nojapibusama HeKUX cuMmbousa gare y cuaenehoj rabaunu

cuMbon a|lu | K |M|oOo| T]|Yy
¢pexBernuja | 26 | 20 | 4 | 8 | 2 | 17 | 1

a) Oapemuru omrosapajyhe XagmanoBo crabao S (rj. GuHapHO CTABI0 MUHUMAJHE CPENHEe AYKUHE MyTa KO
KOra Cy JaTu cuMbOJIM JIUCTOBU), Kao U oarosapajyhn XadmanoB KOA.

6) Kouuka je Bucunma nobujenor crabaa S? Onpemutu HUBO cBakor jucrta y crabuay S. a au je crabmo S
G6amancupauno? a su je crabmno S normyHo GuHApHO cTabI0?

B) Komuparu peu ,ayromarura®.

r) la su je mekn ox ciemehux konmosa mcnpasan (Tj. IpeacTaBba HEKY OJf peun TOpme a3byke):

01, 101, 00100, 00011101, 001100111, 0100001001117

4. (25 noena) Halim koHauaH ayToMaT KOju Hpemno3Haje OHe pedn Hax azbykoMm {a,b} koje mouumy ca ababa u
canp:Ke TAYHO IBa b MM HajMame meT b 1 caap:ke HajMame TPU a.

a) Jla nu je nobujenu ayToMaT onTuMaJan? AKO HUje ONTUMU30BATH Ta.

6) Oxmpemutu perynapuy rpamarury G = (N, X, P, S) koja oaroapa ONTUMAIHOM ayTOMATY.

3anarke merassHo obpassiokuTu! Cpehno!



Pemema

1. Ha ocHoBy momartaka HaTux y 3alaTKy MO:keMO HomyHutu cienelie y tabauuu (upBeHUM Cy Ha OCHOBY IIPBE
pedeHuIEe, IIJIaBU HA OCHOBY IpYTre, 3eJeHU Ha OCHOBY Tpelie, HApaHacTU Ha OCHOBY YETBPTE U JbyOMUACTH HA
OCHOBY meTe u pu ToMe 1 o3HauaBa ma je To Tauno, a O ma Huje):

s
N 5
= g -
& 18 |0 |.
=1 = T | 'm
[«3) © o
o, = as] A
Fle |.o |8
s | g = %
S 812 |8 |s 8 |a |2 |
CG CG '2 = = T -
SRS e |E|SEIEIE|E|E |5 |8 |5 |58
< g jle m < IS] < S S = = = = =
2 | m s |2l |"5 |7 |8 ||E|E|S |8 |E
s |o |2 |E | o |o |o |o |o H |H |" |H | X
= A | = S ~ H H H H e BT e =R =)
E e = E X oo | |o |+ | o I R B
IS IS IS IS IS — — N [\ [a\] <t 0 Ne} r~ o0
Kpucruna @) O Ol O
Jenena O O] 0O
Tama O
Pamuna O O O
Buounera
4 aymunuja O|lO0O 0|00 O
5 aymunuja O
6 aymunuja
7 aymunuja
8 aymunuja O
18 roguua || O O
19 roguna || O
20romuua || 1 O] O | O | O
21 romguna || O O @)
22 romguna || O O

Ha ocuoBy mperxomne Tabaume nmaMo 1a je AeBOjKa ca HajMame ayauiuja nesaJa uiau ~ [laasa sammna tpenepu”
uiau ” Kpo3 mmuBuke n auBane” .

To we moke 6uty "Kpo3s mmuBuke u auane” jep ouma ocoba ca 4 aymurnuje He 6u Morsa na mma 18, 19
nnm 21 romuny, a ocoba koja neBa ’"Kpo3 mupmBuke m auBane”’ He Ou Morsa ga uma 20 wiam 22 roawHe, mITO
je memoryhe! Crora je mesojka ca majmame aymunuja (4) nesasa ”Ilnasa samma Tpemepu”, a 3a by 3HAMO 14
uma 20 roguna. [lasse 13 npBe pedeHuie umamo na Kpucrtura mma 19 roavaa, a na je MHTEPIPETATOPKA IeCMe
”Mwupsuo cnaBaj, Hano” crapa 18 roauHa.
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Iame, karko Tama Moke na mva uian 18 rognuaa miau 21, a ona neBa ”Kpo3 mipuBuke u nusane”, a #e ” Mupno
cnasaj, HaHo”, mobujamo ma je oHa crapa 21 rommxy (OBO YHOCMMO U y IOJba KOja Cy Ipeceky OGpoja roauHa
n mecMme Kojy mesajy!). To mosmaum (Ha OCHOBY 4. peueHwmne) ma HEBOjKa ca 6 HeyCHenuwx aymunuja uMa 22
roauHe. 3a By 3HAMO na OHa Huje mesasa ”MuwupHo cnasaj, HaHO” (jep TO meBa 18-TOTOMUIIEAKUA).
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Tpaxkumo 1 u O koje cy y MCTO] BPCTU W KOJIOHM ca muMma. 1o Ham maje ciaemehe 3aribyure: y mpecery 4
aymunuje u 20 romuna je 1, a y npecery Tame u 20 roguuna je O, na Tama Huje umana 4 aymunuje. Y Opeceky
6 aymunuja u 22 roguue je 1, a y mpecery 22 romune ca Kpuctunom u Pamgumnom je O, ma ome He Mory OuTu HA
6 aymunuja.

Hame, Pamguna moxke na mma 18 mnmm 20 romuna. Ako 6u umasa 20 roauna oxma Ou oHa Ouna Ha 4 aymunuje
u meBasa 6u ”IlnaBa mamma Tpemepwm”, a oHma Ou Ha OCHOBY 3. PEUYEHMIE OEBOjKAa KOja dYWja je mecMma Ha
aymumuju ouna ”Illta he mu sxkmBor” mMmasa jeany romuny Buime on Pamure, Tj. 21 romuny, koauko uma Tama,
anu je oma mesBasa ’Kpos minuBure um suBane”’! Kako cmo mobunm xkomTpamuknujy, Pamuna mopa ma mma 18
rOIUHA.

Capna, Ha OCHOBY 3. pedeHmIe nobmjamMo Ia HEBOjKa Koja duja je mecMma Ha aymuiuju omna ”Illra he mMu
JKMBOT” mMMaJia jemHy romuuy Bume on Pamume, Tj. 19 rommua. To moBmaum ma je meBojka crapa 22 roaumHe
neBaJga " KyraBumy”, unMe CMO KOMIIIETUPAJU MOJbA KOja Ce HaJla3e y MPECEKy T'OAWHA U MeCMe.
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Y mosma ca 6pojeM aymunmja U mecMama yHOCUMO J1a je HeBOjka ca 6 aymuuuja mesasa ’Kykasumy” (pose
6ojom).
Cama pemaBame 3aJaTKa KUAE OIPABOJIUHUJCKUA Ka KpPaj ciaenche 3akmyure yHOCMMO Opaon 0ojoMm). Ha
p p ] pajy N y p J
OCHOBY 2. pedeHuIe uMaMo Ja je neBojka ca 21 romusoM (a 3a my 3HaMO Aa je To Tama) Oumia Ha ayauimjama
jemHOM Mam€ O OHe Koja je mokymaJa ca ’Kykasunom”, tj. b myTta. Ha ocHoBy ocrarka 2. peuenurie nobujamo
na je Jemnena Ouna Ha aymunujama 4 myra, ma je oHa crapa 20. roauua u neBasia je "IlnaBa mamma Tpemepu” .
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Ha ocroBy mpeocraaux mpasHux mosa (Koja Cy jeauHa y BPCTU MU KOJoHU) mobujamo ma je Pamuna Guna Ha
7 aymunuja, omarie ciaend na je Kpuctuma 6umia Ha 8 n KoHauno ma je Buosera Ouia ma 6, kao u ma Buosera
uMa 22 romguHe.

Ha onoBy oBOra MO:KeMO KOMIIJIETUPATU TADIIUILY:
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Konauno, u3 nociaenme tabnume MoskeMO U3Byuu u cienelie 3armydre:

e Kpucruua mma 19 roguna, 6una je mHa 8 aymunuja u nesa ~Ilra he mu :xwuBoT”,
e Jenena mma 20 romuua, Ouia je Ha 4 aymunuja u nesa ’IlnaBa mamma Tpemepu”,
e Tama mma 21 romuua, Ousna je Ha 5 aymunuja u nesa ’Kpo3 mbuBuke u auBame”,
e Pamuna nma 18 romuna, Ouna je Ha 7 aymunuja u neBa ’MwupHO cnaBaj, HAHO,

e Buonera uma 22 roauna, 6uia je Ha 6 aymunuja u nesa ’Kykasuiy” .
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2
P
C Axo je x oy omma umamo 4 cayuaja: 1° z =y, 2° x = —y, 3° ¢ = % u4° x=
1° '

T=Yy = yYy=x = youx;
x=—y > y=—x = yox.
_1 _ 1 .
3°x—§ = y=3 = you;
_ -1 _ -1
4°zf7 = y=—" = you.
Kako cmo y cBa 4 cayuyaja mobuim x oy = Yy 0 TO je OBa pejaluja CUMETPUYHA.
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T Axo je xpy onma umamo 4 ciaydaja u ako je y 0z oHga uMmamo 4 ciydaja, mro maje yrymHo 4-4 = 16 cayuaja
(o je Beh mHOro 3a ucnuruBaTy Mako je 3a oueny :) te hemo npubehu pemyrnuju ciaydajesa.
Axo je x oy omma mmamo 2 cayuaja 1° 22 =gy? u 2° 22 =

Axo je y o z onma umamo 2 cayuaja a® y? =22 u b° y? =

mE
Ziz. To maje ykymsao 2 -2 =4 cayuaja:

la® 22 =y%, y? =22 = 22=22 = woz
16° a?2:y127y2:Z% = x2:% = x0%;
2 _ 2 _ 72 2 _ .
2a° x =Y = = =5 = 10z
1
21)"3:2:1/%,3;2=Zi2 = a:QZT:zQ = To=z.
22

Kako cmo y cBa 4 cayuaja nobunm x oy, y 02 = & 02 TO je OBa pejalyja TPAH3UTUBHA.
Kako je P,C,T mara pemanuja je jenHa peJsianuja eKBUBAJIEHIUj€ HA CKYIy PeaJHUX OpojeBa.

Oppenumo TpaskeHe Kiace eKBUBAJIEHIU]jE:
0] ={yeR[00y}={0}, 1] ={yeR|1oy} ={1,-1}, 2] ={y eR[ 20y} ={2,-2,5, F}.



3. a) Ha cuenehoj caunu je npurazauno oxrosapajyhe Xagmanoso crabio.

S

N3 mwera nobujamo u oarosapajyhu Xadmanos kOATako mro nparuMo outose (Ha caunu miaase Goje) Koju
Cy IPUAPYKEHU CBAKOj I'PaHU y IyTy OX KopeHa XapmaHOBOr crabia (UPH YBOD) OO JUCTa Y KOME Ce HAJa3u
omrosapajyhu cumbou:

a | n K M o T y

11| 10 | 0001 | 001 | 00001 | O1 | 00000

6) Huso nucrosa (koju cy oGojenu upsenom 60jom) je mar y ciaenehoj rabaunu:

quct | a |u | K| M|oOo | T |y
HuBo | 2 |2 4|13 |5|2]|5H

306or auctoBa O u y BucuHa crabaa je 5. Crabno Huje GaslaHCHMPAHO jep MOCTOje YBOPOBU UUjU CE HUBO
pasmukyje 3a Bume ox 1 (Hmp. a m o). CamuMm TUM HUje HM MOTIYHO OuHAPHO (jep KOX Hmera MOpajy CBU
JIUCTOBY OUTU HA UCTOM HUBOY ).

B) Peu  ayromarura® kana je kommpamo XapMaHOBAM KOIOM je:

11 00000 01 00001 001 11 01 10 0001 11.

a y T O M a T W K a
r) IIpea peu je , % npyra um Tpeha He npencrasmajy peunm marte a3byke, a 3aTuUM UAy ,KaT, ,mMuTa®, ,TOoMa‘.

4. Kako mare peun mouwmsy ca ababa one curypuo canpske 6ap 3 cnoBa a. Twume cMO 3HATHO II0j€THOCTABUIN
pan, te hiemMo mupekTHO cacTaB/baru ayromMar A kKoju mouummbe ca ababa u Koju camp:ku miam 2 cioBa b win

HajMame 5 cyoBa b.
a a a ab

a) Ayromar A jecTe onmTMMaaH.
6) Ompemamo peryaapuy rpamarury G = (N, X, P, S) xoja oarosapa ronaunom aytomary A. Mmamo ma je

N:{0,1,2,3,4,5,6,7,8,9},2:{a,b},P:{0—>a1,0—>b9,1—>a9,1—>b2,2—>a3,2—>b9,3—>a9,3—>b4,4—>a5,

4—>69,5—>6,5—>a5,5—>b6,6—>a6,6—>b7,7—>a7,7—>b8,8—>e,8—>a8,8%b8,9—>a9,9—>b9} uS=0.



