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Test je uspexno ura�en ako se taqno odgovori na najmaǌe pet od deset datih pitaǌa

Napomena: Test popunite hemijskom olovkom. Za vreme izrade testa nije dozvoǉeno korix�eǌe
literature, pisanih materijala, mobilnog telefona ili drugih sredstava i naqina komunikacije.

Pixite
qitkoJuni 2009 – grupa 1

1. Definixite ε-okolinu taqke a ∈ Rn.

2. Formulixite teoremu o dovoǉnom uslovu za jednakost mexovitih parcijalnih izvoda drugog
reda funkcije dve promenǉive.

3. Ako je funkcija f : R2 → R diferencijabilna u taqki (a, b), tada:

a) f ne mora biti neprekidna u taqki (a, b),

b) f ne mora imati parcijalne izvode u taqki (a, b),

c) f ima izvod u smeru svakog vektora u taqki (a, b).

4. Ako je funkcija f : R2 → R diferencijabilna u taqki (x, y), tada je

df(x, y) =

5. Ako je g(x) = f(u(x), v(x)), tada je

g′(x) =



6. Izvod diferencijabilne funkcije u : R3 → R u smeru vektora s = (cosα, cosβ, cos γ) u taqki
(x, y, z) jednak je

.

7. Tejlorov polinom T2 drugog stepena funkcije f : R2 → R u okolini taqke A(−a,−a) dat je sa

T2(x, y) =

8. Ako diferencijabilna funkcija f : R2 → R ima u taqki M lokalni ekstremum, onda je

(1) |f ′x(M)|+ |f ′y(M)| > 0 (2) |f ′x(M)|+ |f ′y(M)| = 0 (3) f ′x(M)f ′y(M) 6= 0.

9. Neka je M stacionarna taqka funkcije f : R3 → R i neka su A1, A2 i A3 glavni minori
Heseove matrice (matrica parcijalnih izvoda drugog reda) funkcije f u taqki M . Ako je
A1 < 0, A2 > 0 i A3 < 0, tada

a) funkcija f u taqki M ima lokalni minimum,

b) funkcija f u taqki M ima lokalni maksimum,

c) funkcija f u taqki M nema lokalni ekstremum.

10. Za stacionarnu taqku M Lagran�ove funkcije L(x, y, λ) = f(x, y) + λϕ(x, y) va�i d2L(M) =
−(dx+ dy)2. Ako je ϕ′

x(M) = 1 i ϕ′
y(M) = −1, tada

a) funkcija f u taqki M ima uslovni lokalni minimum,

b) funkcija f u taqki M ima uslovni lokalni maksimum,

c) se iz datih podataka ne mo�e zakǉuqiti da funkcije f u taqki M ima lokalni uslovni
ekstremum. Da li ste

upisali
podatke?
Proverite.
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1. Definixite okolinu taqke a ∈ Rn.

2. Formulixite teoremu o dovoǉnom uslovu za diferencijabilnost funkcije dve promenǉive.

3. Neprekidnost funkcije f : Rn → R u taqki a ∈ Rn

a) je neophodan uslov diferencijabilnosti f u taqki a,

b) je dovoǉan uslov diferencijabilnosti f u taqki a,

c) nije ni potreban ni dovoǉan uslov diferencijabilnosti f u taqki a.

4. Ako funkcija f : R2 → R ima parcijalne izvode drugog reda u taqki (x, y), tada je

d2f(x, y) = .

5. Ako je h(x) = f(u(x), v(x)), tada je

h′(x) =



6. Neka je r(t) = x(t)i + y(t)j + z(t)k, gde su x, y i z diferencijabilne funkcije promenǉive t.
Tada je

r′(t) =
dr

dt
=

7. Tejlorov polinom T2 drugog stepena funkcije f : R2 → R u okolini taqke A(a, 0) dat je sa

T2(x, y) =

8. Ako diferencijabilna funkcija f : R2 → R ima u taqki M lokalni ekstremum, onda je

(1) |f ′x(M)| · |f ′y(M)| > 0 (2) f ′x(M) = f ′y(M) (3) f ′x(M) + f ′y(M) 6= 0.

9. Neka je M stacionarna taqka funkcije f : R3 → R i neka su A1, A2 i A3 glavni minori
Heseove matrice (matrica parcijalnih izvoda drugog reda) funkcije f u taqki M . Ako je
A1 < 0, A2 < 0 i A3 < 0, tada

a) funkcija f u taqki M ima lokalni minimum,

b) funkcija f u taqki M ima lokalni maksimum,

c) funkcija f u taqki M nema lokalni ekstremum.

10. Za stacionarnu taqku M Lagran�ove funkcije L(x, y, λ) = f(x, y) + λϕ(x, y) va�i d2L(M) =
−(dx+ dy)2. Ako je ϕ′

x(M) = 1 i ϕ′
y(M) = 1, tada

a) funkcija f u taqki M ima uslovni lokalni minimum,

b) funkcija f u taqki M ima uslovni lokalni maksimum,

c) se iz datih podataka ne mo�e zakǉuqiti da funkcije f u taqki M ima lokalni uslovni
ekstremum. Da li ste

upisali
podatke?
Proverite.
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