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Cmyodenmuma zenepayuje 2010/2011 (rpyme A9, A10 m Al1)
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Ha MPBOM KOJOKBUjyMy u3 mpenmera Mamemamuxa 1 y mepuomy om 1995.
mo 2010. romuue. 3amanmu Cy pa3BpPCTAaHM MO TeMaMa U3 KOJjUX ce Hajy
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romHaMa.



1 Henpexkumaoct

Ucnuratu menpeknnnoct nate pyrknuje y tauku (0,0).

Konoxeujym, 2010

y3sinﬁfx3cosr4l_y4 ) £ (0,0
L1 f(z,y) = z? +y? ’ ’
0, = (0,0
x?’sinﬁ—i—y?’cosf}w? 0.0
1.2 f(m,y) — 332 +y2 ( 73/) 7& ( 9
0, xay) = (070
23+ P
1.3 f(z,y) =4 22 + 42 Noay s CoS A A (z,y) #
0, (z,y) =
AR N (@) #
in
1.4 f(z,y) = x2+y28 x2+y2msx2+y27 T,y
0, z,y) =

Koaoxeujym, 2009

Huje 6uno 3amaraka Ha OBY TeMy.

Konoxeujym, 2008

Vicnuratu HenpeknmHocT nare ¢pyuiumje y tauru (0,0).

a® +y°
IL'4 + y4 ’
0,

15 f(x,y) =

23 44
x4+ oyt

(z,y) # (0,0)
(CI?, y) = (0 0)



y — T
112 f(z,y) = oty
0,
l‘yB
1.13 f(z,y) = z* +y*
0,
$2y3
1.14 f(z,y) = z* +y4
0,
.’E3y4
1.15 f(x,y) = q 25+ ¢
0,
.’E2y4
1.16 f(x,y) = ¢ 25+ ¢
0,
$3y2
1.17 f(z,y) = {:c4 +y*
J)gy
1.18 f(z,y) = ¢ z* +y*’
m4y2
1.19 f(z,y) =< 26+ 98’
1:4y3
1.20 f(z,y) = q 25 +y¢’

Konoxeujym, 2007

1

(2 4 y?) sin cos , (z,y) # (0,0
1.21 f(z,y) = lzl + 1yl |zl + [yl
0, (z,y) = (0,0
1 1
T — y)si 208 , ) ] 0,0
1.22 f(r.y) - (x —y)sin PP E e y) # (0,0)
0, (z,y) = (0,0)
Z sin + y cos ! (z,y) # (0,0)
1.23 f(z,y) = 22 VP WY ’
0, z,y) = (0,0)
+ ! (z,y) # (0,0
T sin T Ccos , (=, ,
1.24 f(o,y) =Ty Ty Y
0, z,y) = (0,0)



Koanoxeujym, 2006

1.25 f(z,y) =4 22 +¢% (z,y) # (0,0)
0, z,y) = (0,0)
y? —ad

1.26 f(z,y) =4 22 1 42’ (z,y) # (0,0
O’ Jf,y) = (an)
3 — B

1.27 f(z,y) = 22 + 42 (z,y) # (0,0
O’ Ji,y) = (an)

x4—|—y4

1.28 f(z,y) =4 22 +¢% (z,y) # (0,0
0, z,y) = (0,0)

xy’

1.29 f(x7y):{x2+y2 (T/,y)#(O,O
0, (z,y) = (0,0)
yt—at

1.30 f(z,y) =4 22 + 2’ (z,y) # (0,0
0, Z‘,y) = (an)

23y

1.31 f(z,y) = {x2+y27 (z,y) # (0,0
0, (x,y) = (an)

Koanoxeujym, 2005

20t + wy? — oty + 27

1.32 f(:c,y)z{ Y , (2,y) # (0,0
2 (z,y) = (0,0)
3 _ .2
1.33 f(z,y) = {w (z,y) # (0,0)
0, (x,y) = (0,0)
2wy . 2zy
1.34 f(z,y) = {5 N SRR (z,y) # (0,0)
57 (xay) = (0,0)
3¢ +a’y —ay’ + 3y*
1.35 f(z,y) = { 22 + o , (z,y) #(0,0)
37 ('ray) = (0,0)
Konoxeujym, 2004
1— " (e 0.0
1.36 f(x,y){ N (z,y) # (0,0)
L, (,y) = (0,0)
$2y — gjy4
1.37 f(ﬂf,y)z { B I2_|_y4 ’ (x7y)7é(0,0
2, (z,) = (0,0)



ry Ty
3 cos . (.9) # (0,0)
1.38 f(z,y) = Vai 42 a? P
3, (z,y) = (0,0)
222 + 3y
1.39 f(z,y) =4 7 2 yg2 (z,y) # (0,0)
07 xr,Y) = (0’0)

Konoxsujym, 2003

2 2 2
1.40 f(z,y) = xy% (z,y) # (0,0)
O, (I’,y) = (O’O)
1’4y—xy2
1.41 f(z,y)={ 20 +y2 (x,y) # (0,0
O’ (xay) = (070)
2x2y2
142 fay) =g e ©v 7 (0.0
07 (1’7y) = (O’O)
1.43 f(z,y) = xy% (z,y) # (0,0
07 (l’,y) = (070)
Konoxeugym, 2002
3
1.44 f(z,y) = x;‘fifyz (z,y) # (0,0)
0, ((E,y) = (O’O)
(x_y2)3
145 floy) = a2q e @Y7 0.0
O’ z,Y) = (0,0)
yS
146 floy) = 242 @Y 700
O’ 33>y) = (0,0)

Konoxsujym, 2001

e PR gy £(0,0)

1.47 f(z,y) = { 0 zy = (0,0)

1

3 —
1.48 f(z,y) = ,/xycosx, x#0
0, z=0

Konoxeujym, 2000
Huje 6uno 3amaraka Ha OBy TeMy.
Konoxeujym, 1999

Koaoksujym muje omp:xan 36or 6ombapnoBama Jyrocmasuja on crpane HATO makra.



Kosoxeujym, 1998

a?y — ay
1.49 f(z,y) = W (z,y) # (0,0)
0, (z,y) = (0,0)
1.50 f(aj,y) = 2 + y2 ’ Z, )
0, (z,y) = (0,0)
Fonoxeujym, 1997
2 T Y
0,0
151 f(o,y) =4 a2 +¢° (z,y) #
07 (x,y) = (0,0)
2413 y5/3
1.52 f(z,y) =4 22+ 42 ,y) # (0,0
0, (SE,y) = (0,0)
Foaoxsujym, 1996
z? — 2
1.53 f(z,y) =< 22+ 42 (z,y) # (0,0)
0, (z,y) = (0,0)
Fonoxeujym, 1995
1.54 f(x,y) = 2 + y? Sy y?’ (,y) #(0,0)
0, (z,y) = (0,0)
a?y — xy’
1.55 f(z,y)={ 22442 (z,y) # (0,0)
0, (x,y) = (0,0)

2 Ilapumujassau n3Boou U MudepeHnjast

Fonoxsujym, 2010
z’y 2
2.1 Jama je gynxuuga f(x,y) = { 22 + 42 tir—at (wy) 7 (O’O).
0, (z,y) = (0,0)
(1) Hspanyrnamu f, y mawku (z,y) # (0,0).
(2) Hspauyrnamu f,(0,0).
(3) Ucnumamu nenpexudrnocm dynwyuje f, y mauxu (0,0).
3
2.2 Jlama je gynxyuja f(z,y) = {xfiy27 (z.9) # (O’O).
0, (z,y) = (0,0)
(1) Uspauyrnamu f. y mauxu (z,y) # (0,0).

(2) Hspauwyrnamu f1(0,0).



(3) Hcnumamu nenpexudnoem dynxuuge fr y mawru (0,0).

3y
—_— 0,0
2.3 [ama je pynxyuja f(z,y) = 22 +y2’ (z,9) # 0, )
0, (l’, y) - (0’ O)
(1) Uspauyrnamu f, y mauku (z,y) # (0,0).
(2) Uspauyrnamu f,(0,0).
(3) Ucnumamu nenpexudrnocm dynwyuje f, y mauxu (0,0).
zy® 2
74_2:‘/_1/7 ($7y)7£(070)

2.4 Jlama je gynxuyuja f(z,y) = 2+ y?
0, (CU, y) = (Oa 0)

(1) Hspauyrnamu f. y mauxu (z,y) # (0,0).
(2) HUspauwyrnamu f1(0,0).

(3) Hcnumamu nenpexudnoem dynxuuge fr y mawru (0,0).
Kosoxeujym, 2009
Huje 6uno 3anmaraka Ha OBy TeMmy.

Kosoxeujym, 2008

Huje 6uno 3amaTaka Ha OBy TeMmy.

Konoxeujym, 2007
Vcnuratu na au 3a naty QyHKOUjy mocroje mapuujanau ussomu y tauku (0,0)

1 —cos(z — y)

2.5 f:(z,y) — r—y TFEY
0, T=y
1 —cos(z?—y
_ —2( ) w2y
2.6 f:(z,y)— x2—y
0, 2=y
cos(x +y) — 1
RS 2 —— .
2.7 f:(z,y) — Tty
07 Yy=—r
cos(z +y?) — 1
_ ——, z# Yy’
2.8 f:(z,y) — x4y
0, x = —y?

Foanoxsujym, 2006
2.9 dynryuje (v,y) — u v (x,y) — v defunucare cy cucmemom
W +vP=zy, wHzy=3
u yeaosom u(1,5) = 1. Hspawynamu du(1,5) u dv(1,5).
2.10 Pynryuje (x,y) — u u (x,y) — v dedunucane cy cucmemom
w4zt +y? =5 v +uw=2

u yeaosom v(2,0) = 1. Hapauwynamu du(2,0) u dv(2,0).



Koanoxeujym, 2005
2.11 Pynxuuja [ : (x,y) — z 3a0ama je umnauyummo jeonaxouhy
oy + 2+ 22— 22 —2y =3, z2>0.
(1) Odpedumu napyujare useode npsoz peda pynrkyuje f.
(2) Oodpedumu momaanu Jupepenyujan gynryuje f y mawxu A(0,1).
(3) Hanucamu jeonawuny nopmanae nospwu z = f(x,y) y mauxu (0,1, z2(A)).
2.12 Pynxuuja [ : (x,y) — 2z 3a0ama je umnauyummo jeonaxouhy
dr? 422+ 22 -2z —2y=3, z>0.
(1) Odpedumu napyujare useode npsoz peda pynryuje f.
(2) Oodpedumu momaanu dupepenyujan gynryuje f y mawxu A(0,1).
(3) Hanucamu jeonanuny manzenmue pasnu noepwu z = f(x,y) y mauwxu (0,1, z(A4)).
2.13 Pynxuuja [ : (x,y) — z 3a0ama je umnauyummo jeonaxouhy
2> —xy + 2222+ 2 —2=0, z<0.
(1) Odpedumu napyujare useode npsoz peda pynryuje f.
(2) Oodpedumu momaanu Jupepenyujan gynryuje f y mawxu A(1,0).
(3) Hanucamu jeonanuny manzenmue pasnu noepwu z = f(x,y) y mawxu (1,0, z(A4)).
2.14 Pynxuuja [ : (x,y) — 2z 3a0ama je umnauyummo jeonaxouhy
22y +3zy? —x22 +ax—3y+22=0, z2>0.
(1) Odpedumu napyujare useode npsoz peda Pynryuje f.
(2) Oodpedumu momaanu Jupepenyujan gynryuje f y mawxu A(1,1).

(3) Hanucamu jeonanwuny nopmane nospwu z = f(x,y) y mauxu (1,1, z2(A)).

FKonoxeujym, 2004

2.15 Pynryuje (z,y) — u u (z,y) — v dedunucane cy cucmemom
In(uv) =2y =-3, zut+yv=4

u yeaosom u(1,3) = 1. Hspawynamu du(1,3) u dv(1,3).

2.16 Pynryuja f Jdegunucana je ca f(x,y,z) = F (y—x’ z —x)} 20e je F' oupepenyujabusna
xy xz

dynxyuja. Ynpocmumu uspaz x2f + y2f; + 2211,

Konoxeujym, 2003
2.17 dynwxyuja (z,y) — z Odedunucana je ca F(z/y,x? — yz) = 0, 20e je F dupepenyujabuana

dynryuja. Ynpocmumu uspas —z., + fz;.
T z

2.18 Pynryuja (x,y) — z depunucana je ca F(xz,y/z) =0, 20e je F dufpepernyujabuana Pyrnryuja.
Ynpocmumu uspas x 2, — y z,.



.132 + 2y2

2.19 Jama je pynryuja f(x,y) = Wy y?’ (z,y) # (0, 0). Hspavyrnamu napyujaane uzeoode
0, (z,y) = (0,0)
npeoz u Mmewosume napyujasre uzeode opyeoe peda gynxyuje f y mawxu (0,0).
T —
2.20 Jlama je gynwyuja f(x,y) = o 2 +y?’ (z,9) # O, 0). Uspavynamu napyujaste uzsooe
0, (z,y) = (0,0)

npeoz u Mewosume napyujasre uzeode opyeoe peda gynxyuje f y mawrku (0,0).

Konoxeujym, 2002

2.21 Pynryuja (z,y) — z dedunucana je ca F(x —az,y —bz) =0, 2de cy a u b peaanu bpojesu, a
F ougepenyujabuana dynryuja. Ynpocmumu uspas a z), + bz;.

2.22 Pynxyuja (z,y) — 2 dedunucana je ca F(x+y+z,2xz+y*) = 0, 20e je F dufepenyujabuana

Pyrxyuja. Ynpocmumu uspaz (y — x)z, + (z — 2)z,.

3y
2.23 [fama je gynxyuja f(z,y) = < 2 +y?’ (z,y) # (0’0>. Hspauynamu [, (0,0) u f,',(0,0).
0, (z,y) = (0,0)
Konoxeujym, 2001
xy’
2.24 [ama je gynxyuja f(z,y) = 2 +y?’ (z,y) # (O’O). HUsparynamu f7,(0,0) w f},(0,0).
0, (.%‘,y) = (07())
Y
2.25 Jlama je pynxyuja f(z,y) = ¢ 22 +y2’ (z,9) # (0, O). Hcenumamu da au nocmoge f,/,(0,0)
0, (z,y) = (0,0)

u fy:(0,0).

Konoxsujym, 2000
Heka je f(z,y) = (2® + y?)g(wy), rme je g : R — R nBa myrta mudepenrujabumna $yHKITja.
IlokazaTu na je
L+ Y f = 2wy fl, +afn +yf, =4Af.

2. Y 2 . T .

xsin = —y“sin—, ay#0
2.26 Jlama je pynryuja f(z,y) = x Y .
0, zy =0

Hoxazamu da je f,,(0,0) # f,.(0,0).

Ty

Koaoxeujym, 1999
KonokBujym uuje ompskan 36or 6ombapnoBama Jyrocmasuja ox crpane HATO makra.
Kosoxeujym, 1998

2.27 Synryuja (v,y) — 2z dedunucana je ca F(x?/z,z/y?) = 0, 20e je F oupepenyujabuana
Pyrxyuja. Ynpocmumu uspas x z, +y z,,.

xy + 223
. . o 2 920 (l‘, y) 7é (Oa 0) - "
2.28 Jlama je pynryuja f(z,y) =< 22 +y . Henumamu da au nocmoje f;,(0,0)
0, (z,y) = (0,0)

u fy:(0,0).

10



Koaoxeujym, 1997

2.29 Pynryuja (z,y) — 2z degunucana je ca z = y F(y + z/x) — xy, 20e je F dupepenyujabuana
Pyrryuja. Ynpocmumu uspas x 2y +y z, + Y.

2 T Uy
x , (=, 0,0
2.30 Jama je pynryuja f(x,y) = r2 + y? (@y) #(0,0) . Hcnumamu da au nocmojge f!,(0,0)

0, (JZ, y) = (0’ O)
u fy:(0,0).

Konoxeujym, 1996

2.31 Pynryuja f: (x,y) — z je dedunucana umnavyummuo jeoraxousiiy

20e je F' ougepenyujabuana na R x R. Jokazamu da je

e fr(x,y) +yfy(z,y) = fz,y).

Kosoxeujym, 1995

%y — xy?
‘ _ ) @y)#(0,0) , ‘
2.32 Hexa je f(x,y) = x2+y Henumamu 0a Au nocmoje napyujastu
0, (z,y) = (0,0)
0% f 0% f
0 —(0,0 —(0,0).
u3800U &L'ay( , )u8y8 (0,0)

2.33 Pynruyuje [ : (v,y) —u ug: (z,y) — v defunucane cy cucmemom jeoRauuHa:

w4+ uv = In(zy)
vduw = 2 +yP
19)
Uspanyrnamu 8—£(17 1) u a—z(l, 1) axo je g(1,1) = /2.

3 IudepeHnmjadmuIHOCT
Vicnuratu na au je mata ¢pymrnuja [ mudepennmjabunna y (0,0).

Konoxeujym, 2010

Huje 6uno 3amaraka Ha OBy TeMy.
Konoxeujym, 2009

Huje 6uno 3anmaraka Ha OBy TeMmy.
Konoxeujym, 2008

Huje 6umno 3amaraka Ha OBy TeMmy.
Koaoxeujym, 2007

Huje 6umno 3amaTaka Ha OBy TeMy.

11



Koanoxeujym, 2006

3.1 fz,y) =4 22442 (z,y) # (0,0)
0, z,y) = (0,0)
y? —a?

3.2 f(z,y) =4 22 +¢2 (z,y) # (0,0
0, l‘,y) = (050)
x?’—yB

3.3 f(z,y) =< 22 + 2’ (z,y) # (0,0
0, x7y) = (050)

;E4—|—y4

3.4 f(z,y) = 73;2_|_y2’ (z,y) # (0,0

0, z,y) = (0,0)
3

3.5 flz,y) = {xfi 7 (z,y) # (0,0
0, (z,y) = (0,0)
yt—at

3.6 f(:}j,y): x2+y27 ( 7y)7£(0,0
0, $7y) = (O,O)

Konoxeujym, 2005

22t + wy? — oty + 2

3.8 f(.’l?,y) = { x4 +y2 ’ ( ay) 7& (070
& (2,9) = (0,0)
y? — 2y
3.9 f(x,y) = {M (z,y) # (0,0)
0, (z,y) = (0,0)
o 2xy . 2zy
3.10 f(x,y) = {5 N SRR (z,y) # (0,0)
% (2,9) = (0,0)
3¢ +a’y —ay’ + 3y*
3.11 f(z,y) = { 22 + ¢ , (z,y) #(0,0)
5 (2.y) = (0,0)
Fonoxsujym, 2004
L- L T, 0,0
3.12 f(1,y) = { N (z,y) # (0,0)
L, (,y) = (0,0)
201 gl
3.13 f(z,y) = {2_ mjéﬂ (@) # (0,0
2, (z,y) = (0,0)

12



Yy Ty

°- cos . (5,9) # (0,0
3.14 f(z,y) = JEre Tty

37 (‘T7y) = (0, 0)

222 4 3y

3.15 f(z,y) =40 @212 (z,y) # (0,0

0, (z,y) = (0,0)
Koaoxeujym, 2003

$4y—xy2
3.16 f(oy) = aigz 0 ©¥) 700

0, (z,y) = (0,0)

2x2y2

130 1 [2,3]° Zz, 0,0
3.17 f(a,y) = { |23 + o] (z,y) # (0,0)

0, (z,y) = (0,0)
Konoxeujym, 2002

(z — y?)?
3.18 f(z,y) = 22 4yt (x,y) # (0,0)

07 ($7y) = (0,0)

3

3.19 f(z,y) =4 22 + 42’ (z,y) # (0,0)

07 (I,y) = (0’ 0)

Y oeom sadamry mpeba ucnumamu Judepenyujabuanocm gynryuge f1.

Konoxsujym, 2001

3.20 f(v.y) = /2%,
1

Yxy cos—, x#0
x

Oa xr =

3.21 f(z,y) =

Fonoxeujym, 2000
3.22 f(z,y) = |2[ + [y — [z +yl.

v’ 1 ?y 1

sin + cos . (2.1 0,0
8.23 f(z,y) = \/m 2 + 92 \/m 72 + 12 (z,y) # (0,0)
: (2.9) = (0.0)

Koaoxeujym, 1999

KomoxBujym Huje onpskan 36or 6omGapnosama Jyrocmasuja on crpase HATO maxkra.

Konoxeujym, 1998

?y —xyt
3.24 f(y) =4 2y @97 0.0
O’ (1"~, y) - (0 O)

13



Koaoxeujym, 1997

2 Ty

) ) 07 O
0, (z,y) = (0,0)
a4/345/3
3.26 f(z,y) = Wa (z,y) # (0,0)
0, (z,y) = (0,0)
Koaoxeujym, 1996
22 — 2
327 foy) - | A ® @) #0.0)
0, (z,y) = (0,0)
Konoxeujym, 1995
Ty . Ty
sin . (z,y) #(0,0)
3.28 f(z,y)={ V2*+y> 2P+
0, (z,y) = (0,0)

4 TI'pamujent. I3Bon y mpaBmy m cMepy OaTor BEeKTopa

FKonoxeujym, 2010
Huje 6umno 3amaraka Ha OBy TeMmy.
Koaoxeujym, 2009
4.1 Jlama je gynxyuja f: (z,y) — 3zy> — 22y + 4z.
a) Oodpedumu zpadujenm dynwyuje [ y mauru M (2, —2).

b) HUspauynamu uszeod gynryuje f y mauku M y npasuy eexmopa v = (4, —3).

4.2 Jlama je gynxyuja f: (z,y) — 223y + zy? — 3y + 1.
a) Oodpedumu epadujenm dynwyuje [ y mauru M(—2,3).

b) HUspauynamu uszeod gynryuje f y mavwku M y npasuy eexmopa v = (—4, —3).

Konoxeujym, 2008
4.3 Hexa je f(x,y) = 23y + 2z —y + 2.
(1) Oodpedumu epadujenm dywwyuje f y mawku Mo(—1,2).
(2) Oodpedumu uszeod pynryuje [ y mauxu My y npaeyy eexmopa U = (—3,4).

(3) Hanucamu jeonawuny mamnzenmHe PaABHU U HOPMAAE NOBPUWL OePUHUCANE JEOHAUUHOM Z =

f(z,y) y mawwu M(—1,2, f(My)).
4.4 Hexa je f(x,y) = 22%y* —y + 8.
(1) Oodpedumu epadujenm dywwyuje f y mawru Mo(1,3).

(2) Oodpedumu uszeod pynryuje [ y mauxku My y npaeyy eexmopa U = (3, —4).

14



(3) Hanucamu jeonauuny mamnzenmHe PABHU U HOPMAAE NOBPUL OePUHUCANE JEOHAUUHOM Z =

[z, y) y mawcu M(1,3, f(Mo)).
4.5 Hexa je f(x,y) = 32%y> + 2z — 2.
(1) Oodpedumu epadujenm dywwyuje f y mawru Mo(—3,1).
(2) Odpedumu useod gynryuje f y mawku My y npasyy eexmopa ¥ = (—3, —4).

(3) Hanucamu jeonauuny manzenmHe PABHU U HOPMAAE NOBPUL OePUHUCANE JEOHAUUHOM Z =

[, y) y mawcu M(=3,1, f(Mo)).
4.6 Hexa je f(x,y) = 22> + 2%y — 2.
(1) Oodpedumu epadujenm dynwwyuje f y mawru Moy(3,—2).
(2) Odpedumu uzeod pynruyuje f y mawku My y npasyy eexmopa ¥ = (4,3).

(3) Hanucamu jeonauuny manzenmHe PABHU U HOPMAAE NOBPUL OePUuHUCANE JEOHAUUHOM Z =

f(z,y) y mau M (3, =2, f(Mo)).
4.7 Hexa je f(x,y) = 32°y — zy°> + 2y.
(1) Oodpedumu epadujenm dynwyuje f y mauxu Moy(1,4).
(2) Odpedumu useod pynruuje [ y mawku My y npasyy eexmopa U = (—4,3).

(3) Hanucamu jeonauuny manzenmHe PABHU U HOPMAAE NOBPUL OePuHUCANE JEOHAUUHOM Z =

f(z,y) y mavau M (1,4, f(Mo)).
4.8 Hexa je f(z,y) = 3z — 2%y + 4.
(1) Oodpedumu epadujenm dynwwyuje f y mauru Moy(2,—2).
(2) Oodpedumu uszeod gynryuje f y mauku My y npasyy eexmopa U = (4, —3).

(3) Hanucamu jednauwuny maneenmue pasHy & HOpMase noepwu dedurucane jeOHAWUHOM Z =
f(@,y) y mawwu M(2, =2, f(Mo)).

4.9 Hexa je f(z,y) = 223y + 29° — 3y + 1.
(1) Oodpedumu epadujenm dynwyuje f y mauxu My(—2,3).
(2) Oodpedumu uszeod gynryuje f y mauxku My y npasyy eexmopa U = (—4,—3).

(3) Hanucamu jednauuny maneenmue pasHu & Hopmase nospwu dedurucane jeOHAWUHOM Z =
[ y) y maweu M(=2,3, f(Mo)).

FKonoxeujym, 2007

4.10 Jama je gynwyuja f : (z,y,2) — y> + 222 + 2y2z — 2+ y+ 2 w mauxe A(0,1,—1) u B(2,3,0).
a) Oodpedumu epadujenm pynwyuje f y mauxu A.
b) HUspauynamu uszeod gynryuje f y mauku A y npasyy sexmopa AB.

¢) Hanucamu jednawuny maneenmue pasnu u nopmase y mawku A noepwu zadame jeOHavunom

flz,y,2) =0.
4.11 Jlama je dynwyuja f : (z,y,2) — 22y +y*2 + 2yz — x +y + 2 uw mauxe A(1,0,1) u B(3,-2,0).
a) Oodpedumu epadujenm pynwyuje f y mauxu A.
b) Uspauynamu uszeod gynryuje f y mauxu A y npasyy sexmopa AB.
¢) Hanucamu jednawuny manzenmue pasnu u nopmase y mawku A noepwu zadame jeOHaMunom

flz,y,2) =0.
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4.12 Jlama je gynxyuja f : (v,y,2) — 22yz +y2z? + y?2 +x —y — 2 u mauxe A(1,0,1) u B(3,2,2).
a) Oodpedumu epadujenm dynwyuje f y mauru A.
b) HUspauynamu uzeod gynryuje [ y mauxu A y npasyy eexmopa AB.

¢) Hanucamu jednavwuny marnzenmue pasnu u Hopmase y maywku A noepwu zadame jedHauunom
f(x,y,2) =0.

4.13 Jama je pyrnwyuja f : (z,y,2) — 3xyz +222 +y*2+x —y — 2 u mauxe A(1,1,0) u B(—1,3,1).
a) Oodpedumu epadujenm dynrkyuje f y mauru A.
b) HUspauynamu uzeod gynryuje [ y mauxu A y npasyy eexmopa AB.
¢) Hanucamu jednawuny mareenmue pasnu u nopmase y mawku A noepwu zadame jeOHaMUROM
flz,y,2) =0.
Konoxeujym, 2006
4.14 Pynwyuja [ : (x,y) — 2z 3a0ama je umnauyummo jeonaxouhy
zy 4t —x4+22-22=9 2>0.
(1) Hspauwynamu napyujaane useode gynruyuje f y mawkama A(1,3) u B(2,2).
(2) Oodpedumu epadujenm dywwyuje f y mauru A.
(3) Hspauynamu useod y cmepy eexmopa AB dynryuje f y mauxu A.

(4) Hanucamu jednavwune manzenmue pasnu u nopmase nospwu z = f(x,y) y mauku (1,3, z(4)).

Konoxeujym, 2005

Huje 6uno 3amaTaka Ha OBy TeMy.
Konoxeujym, 2004

Huje 6umno 3amaraka Ha OBy TeMmy.
Koanoxeujym, 2003

Huje 6uno 3amaTaka Ha OBy TeMy.
Konoxeujym, 2002

Huje 6uno 3anmaraka Ha OBy TeMmy.
Kosoxeujym, 2001

Huje 6uno 3amaraka Ha OBy TeMYy.
Konoxeugym, 2000

4.15 Hcenumamu y kom cmepy nocmoju uzeod gynryuje f : (z,y) — |x| + |y| — |z + y| v mawwu

(0,0).

Konoxeujym, 1999

Huje 6umno xomokBujyma.

Kosoxeujym, 1998

VicnuraTu y KoM cMepy nocToju u3Bon narte ¢pyurnuje y tauku (0,0).
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z?y — ay!

4.16 f(z,y)={ 22+ y* "’ z,y) # (0,0
zy + 223

417 flay) = w2z @9 700
O’ (.I‘,y) = (an)

Konoxeujym, 1997

Vicnuratu y koM cMepy nocroju m3Bon mare ¢pynrunuje y tauku (0,0).

24/345/3
418 f(r,y)={ 22+ 42 (z,y) # (0,0)
O’ (J"ay) = (070)

Konoxeujym, 1996

Huje 6uno 3amaTaka Ha OBy TeMmy.

Konoxeujym, 1995

Huje 6umno 3amaraka Ha OBy TeMmy.

5 TejmopoB mosmHOM

Ompemutu Tejaopos mosmuOM Th y OKOJIMHU TauKe

Konoxeujym, 2010
5.1 A(—1,0) sa gynxyujy f : (x,y) — 2z dedunucany ca

224322 4y — 20y —6y+222—-3=0, 2z#0
5.2 C(0,1) sa gynryujy f : (z,y) — 2z dedunucany ca

322 — P — 2242y —4dr +22y+1=0, 2z#0
5.3 B(1,0) sa gynxuujy f: (z,y) — 2z dedunucany ca

202 — 22—y —6r—zy+22y+5=0, 2<0
5.4 D(0,-1) sa gynxuujy f : (z,y) — 2z dedunucany ca

VP2t 422 —2ay 4+ 4y — 220 +2=0, z2>0
5.5 B(1,0) sa gynxyujy f : (x,y) — z dedunucany ca

224322+ + 22y + 6y —202—3=0, z#0

5.6 C(—1,0) za ¢ynxyujy f : (z,y) — z dedunucany ca
2 — 2% — 22 4 Ay +6x4+2yz+6=0, z>0
5.7 D(0,1) sa ¢ynxuujy f : (z,y) — z degunucany ca

22 + a2 + 22 Fdry + 202 —4y+1=0, 2<0

17



Koasoxeujym, 2009
5.8 B(1,1) sa gynxuujy f: (z,y) — 2z dedunucany ca
223 4322 + 22+ (=2)2 +2y2 =6, 2z#0
5.9 C(1,1/2) sa pynryujy f : (x,y) — 2z dedunucany ca
xz+yz —In(2zy) =3
5.10 D(—1,-1) za ¢ynxyugy [ : (z,y) — z depunucany ca

3rz+yz+Inzxy+4=0.

Konoxeujym, 2008
5.11 M(1,-1) sa pynxuujy [ : (x.y) — 2z depunucany umniuyummo ca

B rayz+a -2 +1=0, z>0.

5.12 M(0,0) sa pynxuujy f: (z,y) — z dedunucany ca
PB4lr—a? -yt —2y—1=0.
5.13 M(0,—1) sa gynxywjy [ : (z,y) — z dedunucany ca
B rt ity +dy+4=0.
5.14 M(1,1) sa gynxuujy f: (z,y) — z dedunucany ca

2B —ayr—2? +3y*-2=0, z<0.

Koaoxeujym, 2007
5.15 M(0,1) sa pynxuujy f : (z,y) — z dedunucany ca

zyz —aty+ et +r+y+2-2=0
5.16 N(1,0) sa gynruyujy [ : (z,y) — 2z dedunucany ca

THy+z+ayz—ay’ +yz° =0

5.17 P(1,1) sa gynxuujy f : (x,y) — z dedunucany ca
?y4+yt -z +2—y+2—-1=0
5.18 Q(1,1) sa ¢gynxyujy f : (z,y) — z dedunucany ca

cyl 4z —y2 —x+2y+2-3=0

Konoxeujym, 2006
5.19 A(0,1) sa pynxyujy f : (x,y) — z dedunucany ca

2% —axy+ 2z —y+1>7+22=1, 2>0
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5.20 A(1,0) sa gynxyujy f : (x,y) — z dedunucany ca
P—r—2d 420 —ay+2yz=1, 2<0

5.21 A(1,0) sa ¢ynryugy
fx,y) = "7 (22" — 22y + y°)

5.22 A(1,0) sa dynxyujy
fla,y) = e (z* —ay + 3y%)

Konoxsujym, 2005
5.23 A(0,1) sa pynxyujy f : (x,y) — z dedunucany ca

A + 22+ 22— 2z —2y=3, 2>0
5.24 A(0,1) sa dpynxyujy f : (x,y) — 2 dedunucany ca

oyt + 22 22— 22 —2y=3, 2>0
5.25 A(1,0) sa pynxyujy f : (x,y) — z dedunucany ca

y? —ay? 42222 42 —2=0, 2<0
5.26 A(1,1) sa gynxyujy f : (x,y) — 2z dedunucany ca

22y +3xy? — 22+ —3y+az=0 2>0

Kosoxeujym, 2004
5.27 A(1,0) sa gynryujy f : (x,y) — z dedunucany ca
2?y4+x22 —2yz+22—-2=0, 2>0

5.28 A(1,0) sa dpynxyujy f : (x,y) — z dedunucany ca
20 +4y? + 2% — 202 —22=3, 2>0

Konoxeujym, 2003

5.29 A(1,1) sa gynxyujy f : (x,y) — z dedunucany ca
(x+y)—azy—z—y+2=0,2>0

5.30 A(1,0) sa ¢gynxywjy [ : (z,y) — 2z dedunucany ca

2 —y'r -2 +ayz=0, 2>0

Konoxeujym, 2002

5.31 A(2,0) sa gynxyujy [ : (z,y) — 2z dedunucany ca
Py+ytr+l=x+y 2>0

5.32 A(0,—1) sa gynwuyujy f : (z,y) — 2z dedunucany ca

fla,y) = (z —2y)e”

Konoxsujym, 2001
5.33 A(—1,1) sa pynxuyujy f : (x,y) — 2z dedunucany ca
4y 422 -2 4+29z—42-3=0, 2>0
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Koanoxeujym, 2000
5.34 A(0,1) sa gynwyugy [ : (z,y) — z dedunucany ca

22—y -y dayz=0 2>0

5.35 A(1,1) sa gynxyujy f : (x,y) — z dedunucany ca

22+J:yz—:1:1/2—a?3:0, z>0

5.36 A(1,1) sa pynxyujy f : (x,y) — z dedunucany ca

P ayz—xyP—23=0, 2>0

Konoxeujym, 1999
Huje 6uno xomokBujyma.
Koaoxeujym, 1998
5.37 A(0,1) sa gynwuugy [ : (z,y) — z dedunucany ca

z2? — 2Py +yPz+ 20—y =0.

Konoxeujym, 1997
5.38 A(—2,0) sa gynxyujy f : (z,y) — 2z dedunucany ca

207 + 2% + 22 +8xz — 2+ 34, z< 14

Kosoxeujym, 1996
5.39 M(1,—1) sa pynxyugy f : (x,y) — z dedunucany ca

5% 4+ 5y? 4+ 522 — 2xy — 22 — 2yz — 32 =0, 2> 0.

Konoxeujym, 1995

Huje 6umno 3amaraka Ha OBy TeMy.
6 JlokaJHU eKcTpeMyMu

Konoxeugym, 2010
6.1 f(x,y,2) =22% -y + 22z —y+13° + 2°.

6.2 f(z,y,2) =2 —xy — x + 2% + 2yz + 2°.

1 1
63 f(r.y) = L + 5 + In(ay).
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1 1
6.4 f(x,y) = E—l—?—&—ln%.

Konoxeujym, 2009

6.5 Oodpedumu aokasme

6.6 Odpedumu soxasre

6.7 Oodpedumu soxasre

6.8 Oodpedumu sokxasre

Konoxeujym, 2008

6.9 Oodpedumu sokasre

excmpemyme pynwyuje [ (x,y) — z dedunucane jednarowhy

3xz 4+ yz — In(3zy) = 2.

excmpemyme pynrkyuje f: (z,y) — 2z depunucane jeonarowhy
xz+yz+In(zy) +2=0.
exempemyme pynrkyuje f 1 (z,y) — z depunucane jednarowhy
P =3+ 22+ (1) — 222 =2.
exempemyme pynrxyuje f: (z,y) — z depunucane jednarxowhy

23+ 327 + 22 + (y + 2)% + 2yz = 16.

exempemyme gynryuge [ (r,y) — z dedunucane umnaivyumro ca

2 fayz+ a2 +2y° +8=0.

6.10 f:(z,y) 2, 22— 22x+22+y? +4y+4=0, 2#0

6.11 f:(z,y)— 2z, 22 +222—22—y? -2y —1=0, 2#0

6.12 f:(z,y)— 2z, 22 —ayz—2?> -3y -1=0

FKonoxeujym, 2007
6.13 f: (x,y)
6.14 f: (x,y)

(
6.16 f: (z,y)

Konoxeujym, 2006

— 2z, 20+ 6y — 322 — 22y +92 —222+13=0, 2<0
oz, 22— 20y —3y2 +5224+6x+2y=0, 2>0

6.15 f:(v,y)— 2z, 322 +ay+y*> —522+Tr+3y+10=0, 2<0
— 2z

, 22ty 43y  +222+32+Ty—3=0, 2>0

6.17 f:(v,y) 2z, 2?2 +ay+y’ +22-3y=1, 2>0

2
6.18 f(x,y,2) =" <x2 +4y+y* + z)

y2

6.19 f(z,y,2) =e"Y <x + 5 + 2z + 22>

6.20 f:(v,y)— 2z 2> +ay+y>+22+3x=1, 2>0
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Koanoxeujym, 2005
6.21 f(x,y) =22 — 2y +In(2x — 2% — 3?)

6.22 f(x,y) = 329322 — 62y + 8y?)

Kosoxeujym, 2004
6.23 f(x,y) = e®*T3Y(82% — 62y + 3y?)

6.24 f(x,y) = (a2 — y?)e @ /22

Konoxeujym, 2003
6.25 f(x,y) = e* (a2 + >+ 2y —1)

6.26 f(z,y) = > (2® +9° + 22 — 1)

Konoxeujym, 2002

6.27 f(z,y) = zyeV—" /2

6.28 f(r,y) = (22 — y* + 2zy)e? ™"
6.29 f(z,y) =y In(42> + )

6.30 (2,9) — 2, (x —1)*+¢* +6y* +222 + 202 =12, y >0

FKonoxeujym, 2001

1 w2 y2 22
6.31 f(z,y,2) = — + PR T

6.32 f(z,y,2) = In(a3y*2° (22 —x — y* — 2))

6.33 f(z,y) =ay/1 —22 —y2, 2> +9° <1

Konoxeujym, 2000
6.34 f(z.y) =aye * Y
6.35 (v,9) — 2, 2>+ (y—1)>+ 22+ 322+ 2y2 — 62 =0

6.36 [(r,y,2) =c /7 (2.7:2 +a?+y* - 32— ())

Koaoxeujym, 1999
Huje 6uno xomokBujyma.
FKonoxeujym, 1998

6.37 f(z,y) ="V (2 + 2y — y°)

Koaoxeujym, 1997

2 2 2
6.38 f(z,y,2) =222 —dy+ — + L
x z
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Konoxeujym, 1996

6.39 f(z,y) =2 In(z” +y?)

Konoxeujym, 1995

o 2 .’L‘Q 12

6.41 (2,9) — 2, (x —1)>+9° +6y> +222 + 202 -8 =0

02 9,2
6.42 f(x,y,2) = 22° + Y 4 + :
x

7 Y cJOBHU eKCcTpeMyMu

Konoxeujym, 2009

7.1 f(z,y) =224y, 2> +y*> =5

7.2 f(z,y) =x+2y, 2> +y> =20

7.3 f(z,y) =22% + 2%, 5(z+vy)? = 4(zy +2)

)
7.4 f(x,y) = x> + 9%, 52 + 6y + 59> =8

Koaoxeujym, 2009
7.5 Odpedumu aokaane excmpemyme pynxyuje [ : (z,y) — 4xy — 5 npu ycaosy x% + y? = 18.
7.6 Odpedumu aokaane excmpemyme pynxyuje [ : (z,y) — 922 + y? npu ycaosy xy = 3.

7.7 Odpedumu aokaane excmpemyme dynxyuje [ : (z,y) — x2 + 4y npu ycaosy xy = —2.

Konoxeujym, 2008

7.8 Odpedumu aokaane excmpemyme gyrnryuje f : R™x RT™ — R dame ca f(x,y) = 222 +12zy—3y>
npu yeaosy x> + y2 = 13.

7.9 Odpedumu aokaare excmpemyme gyrnryuje f : R™x RT™ — R dame ca f(x,y) = 32 —12zy—2y>
npu yeaosy xr2 + y? = 13.

7.10 Odpedumu aoxaare excmpemyme dynxyuje f : RT x RT — R dame ca f(x,y) = 2? + y* npu
Yycaosy rY = T + Y.

7.11 Odpedumu nokaane excmpemyme gynxyuje f: RT x RT — R dame ca f(z,y) = 2% + 92 npu
yeaosy xy +x +y = 0.

Konoxeujym, 2007

712 f(z,y) =22 +y? — 22y, 322 +y? =12, 2,y < 0

713 f(z,y) = 22 +y? + 22y, 22 +3y?> =12, 2,y > 0

714 f(z,y) =22 +y? + 22y, 222 +y? =6, z,y > 0
(z,y)

715 f(z,y) =22 +y? — 22y, 22 +2y> =6, 2,y <0
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Koanoxeujym, 2006
716 f(z,y,2)=a+2y—z, 2>+ 1> + 22 =6

11
717 f(zy) =zy, — —— =2
Ty

Konoxeujym, 2005
7.18 f(z,y,2) = 2*y32% 42 +3y+22=15 >0, y>0, 2>0
719 f(z,y,2) =2%%2% 22+ 3y +42=6, >0, y>0, 2> 0

Konoxeujym, 2004

15
7.20 f(z,y,2) =20+2y+ 32, 2y +yz + 20 = T

7.21 f(z,y,2) =2z +yz, 22 +y> +22=1

Konoxeujym, 2003
7.22 f(z,y)=3x+4y—2, 22 +y*> =1

7.23 f(x,y) =20 —3y+4, 22 +y> =1

Konoxeujym, 2002

Huje 6uno 3amaraka Ha OBY TeMmy

Konoxeujym, 2001
7.24 f(x,y) = 42® — 2v3zy + 632, 22 +12 =1

Konoxeujym, 2000
7.25 f(z,y) =2® —3zy+y* zy+1=0

Konoxeujym, 1999

Huje 6umno xomokBujyma.

Konoxeujym, 1998

P
7.26 f(v,y.2) =24y -z wty =1 @4y 42 =1

Konoxeujym, 1997
7.27 f(z,y,2) =axz+yz, y+2z=2, 2> +y*> =2

Konoxeujym, 1996

7.28 f(r,y,2)=x+y+z 2°+yz=5

Konoxeujym, 1995

2 2 2 ° 312 22
7.29 Y, 2) = T -1
fle,y,2) =a"+y~ + 2 16 9+4
1 1 1 1 1 3
7.30 Y, Z)=— 4+ -+ =, — _ 2
f(@,y,2) ot mtat e



8 ExcrpeMHe BpemsocTu Ha 00JiacTu

Konoxeujym, 2010
Huje 6uno 3amaTaka Ha OBy TeMy.
Konoxeugym, 2009
8.1 Jlamu cy gynryuja f: R* — R u ckyn D C R? ca
fley)=@-y)’+@y+1)*=3, D={(z,y) : y>z-3,y>-x—-3, y<0}.
Oodpedumu najmany u najeehy epednocm gynrkyuje f na cxyny D.

8.2 Odpedumu najmamy u najeehy epednocm dynxyuje f : (z,y) — (r —y)? + (z + 1)? + 2 na
mpoyzaonoj obaacmu D usmehy npasurz z =0, y=x+3 vy = —x — 3.

8.3 Odpedumu najmamy u najeehy epeonocm dynxuuje f : (v,y) — (r +y)> + (y — 1)? + 1 na
mpoyeaonoj obaacmu D usmehy npasury =0, y=x+5uy=>5—=x.

8.4 Odpedumu najmany u najeehy epednocm dynxuyuje f : (z,y) — (z +y)? + (v — 2)? — 1 na
mpoyeaonoj obaacmu D uamehy npasurz x =0, y=5—x uy =x — 5.
Koaoxeujym, 2008
8.5 Jlamu cy gynxuuja f: R? — R u ckyn D C R? ca

flx,y) =2 +2)2+3y—-1)?+1, D={(z,y) : 0<y<x+4, <0}
Oodpedumu najmany u najeehy epednocm dynxyuje f na cxyny D.
8.6 Lamu cy ynxyuja f: R*> — R u ckyn D C R? ca

fle,y) =20+ (y—2)*+3, D={(z,y) : 2> <y <4}.
Odpedumu najmany u najeehy epednocm dynxyuje f na cxyny D.
8.7 Hamu cy pynxyuja f: R*> — R u ckyn D C R? ca
flr,y) =202+ (y+ 1) =5, D={(x,y) : 2> -3<y<1}.

Odpedumu najmany u najeehy apednocm dynxyuje f na cxyny D.
8.8 Jamu cy dynxyuja f: R* — R u ckyn D C R? ca

flx,y)=5(x—-22+@y+1)?2-3, D={(z,y) : 1—4<y<0, z>0}.

Odpedumu najmany u najeehy epednocm dynxyuje f na cxyny D.

Koaoxeujym, 2007

Huje 6uno 3amaraka Ha OBy TeMy.

Koanoxeujym, 2006

8.9 f(z,y) =2 — 2y —2y, D={(x,y) : —2<y<—2?/2}.
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Koanoxeujym, 2005

Huje 6uno 3amaTaka Ha OBy TeMy.

Konoxeujym, 2004

Huje 6uno 3anmaTaka Ha OBy TeMy.

Konoxeujym, 2003

Huje 6uno 3amaTaka Ha OBy TeMy.

Konoxsujym, 2002

Huje 6uno 3amaTaka Ha OBy TeMy.

Konoxsujym, 2001

8.10 f(z,y) = 22 — 12zy + 5y° — 2z + 6y, D = {(z,y) : |y| <z < 1}.

Konoxeujym, 2000

8.11 f(z,y) =" +y* +22%, D={(z,y) : -1 <2 <1, 2> -1<y<2(1-x)}.

Konoxeujym, 1999

Huje 6uno xomokBujyma.

Konoxeujym, 1998

Huje 6umno 3amaraka Ha OBy TeMmy.

Koaoxeujym, 1997

Huje 6uno 3amaraka Ha OBy TeMy.

Kosoxeujym, 1996

8.12 f(x,y) =22° +42” +y* — 22y, D={(z,y) : —1<y< —2°}.

Konoxeujym, 1995

2 212
8.13 f(ﬂf,y)irzﬂf,i?{(m,y) : %+% Sl}.
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